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Séptima lista de ejercicios

Ejercicio 1. Sea f : U → C una función anaĺıtica con un cero de orden n en un punto
a ∈ U y sean γ1, γ2 : (−1, 1)→ C dos curvas tales que γ1(0) = γ2(0) = a
y γ′

i(0) = νi.

(a) ¿Cómo se define el ángulo entre γ1 y γ2 en a?

(b) Si βi = f ◦γi, ¿Cuál es el ángulo entre las curvas βi en a en término
del ángulo entre las curvas γi?

Ejercicio 2. Determina el dominio máximo donde la aplicación z 7→ z + 1
z

es con-
forme y donde no es conforme. Describe la imagen del dominio |z| > 1
bajo la aplicación.

Ejercicio 3. Encuentre una transformación conforme f tal que f(A) ⊂ {z | |z| < 1}
y que preserve las dos simetŕıas evidentes, donde

A = {z | |z| < 1, |z − 1| < 1}.

Ejercicio 4. Encuentre una transformación conforme f tal que la imagen bajo f de
la región entre |z| = 1 y |z − 1

2
| = 1

2
sea el semiplano superior.

Ejercicio 5. Encuentre una transformación conforme f tal que la imagen bajo f del
exterior de la parábola y2 = 2px es el disco |w| < 1 de tal forma que
f(0) = 1 y f(−p/2) = −1.
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