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Bloque de ejercicios 6

1. Demuestra el Principio del Módulo Máximo para funciones armónicas:

(a) Si u es una función no constante, real-valuada y armónica en un do-
minio Ω ⊂ C, entonces u no puede alcanzar su módulo máximo (o
mı́nimo) en Ω.

(b) Si Ω es un dominio con clausura compacta en C. Si u es armónica en
Ω y continua en Ω, entonces supz∈Ω |u(z)| ≤ supz∈Ω−Ω |u(z)|.

2. Demuestra que Ω ⊂ C es simplemente conexo si y sólo si, para cada z0 ∈
C− Ω, existe una rama anaĺıtica de log(z − z0) definida en Ω.

3. Verifica que π2/sen2(πz) tiene una representación en partes principales dada
por

∞∑
n=−∞

1
(z − n)2

.

Sug.: Procede como en el libro de Stein & Shakarchi al verificar la expresión en
partes principales de π cot(πz).

4. Construye una función entera que tenga ceros simples únicamente en los
puntos n2, para n = 0, 1, 2, . . ..

5. Sabemos que toda función racional (meromorfa en Ĉ) puede escribirse como
el cociente de dos polinomios. Demuestra que toda función meromorfa del
plano complejo puede escribirse como el cociente de dos funciones enteras.

Fecha de entrega: octubre 23, en clase.
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