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Tarea 3

1. Sea f: C — C una funcién racional de grado d > 2 y defina

~

= {yeMsb(C) |~vof=fonr}

Demuester que I' es un grupo finito. (Sug.: Analice los puntos periédicos
de f cuyo periodo minimo es un nimero primo).

2. Sea a > 0 y considere la aplicacién f, : C — C dada por f(re?) =
r®e?. Demuestre que f, es un homeomorfismo cuasiconforme y calcule
su dilatacion.

3. (Existe un homeomorfismo cuasiconforme que envie el plano complejo
al semiplano superior? Argumente su respuesta.

4. Sea I' ¢ PSL(2,C) un subgrupo discreto del grupo de transforma-
ciones de Mobius y sea u € L>®(C), ||p|loc < 1 y I'-invariante, esto
es

para todo z € C y toda y € T

Sif: C — C es una solucién de la ecuacién de Beltrami of = pof,
demuestre que f oy =y o f para toda v €T

5. Sea f: R — R un homeomorfismo diferenciable a trozos, tal que

1

K
para toda x € R, donde K > 1 es constante. Demuestre que existe
una extensién F': H — H de f en el semiplano superior dada por

F(z,y) = f(z) + 1y

tal que F' es un homeomorfismo K-cuasiconforme.

<fllx) <K

Fecha de entrega: Mayo 16, en clase.



