90SSDO01 Temas Selectos de Semestre 15-1
Sistemas Dinamicos

Introduccién a la Dinamica Holomorfa

Informacion General:

Sesiones: Martes y Jueves 11.00 — 12.20, salén S3

Profesora: Ménica Moreno Rocha

Oficina y Extension: G-2, 49638

Correo Electrénico: mmoreno@cimat.mx

Pégina del curso: http://www.cimat.mx/~mmoreno/teaching/

Prerequisitos: Es indispensable haber cursado Analisis I y Variable Compleja I para estudiantes
de maestria o doctorado. Para estudiantes de licenciatura, se requiere Andlisis Matematico I y
II, Variable Compleja I y II. Es muy recomendable tener conocimientos basicos de Teoria de la
Medida, Espacios Cubrientes y conceptos basicos de Superficies de Riemann.

Descripcion: Este es un curso disenado para estudiantes de matemadticas a nivel posgrado y
estudiantes avanzados de licenciatura.

Nuestro objetivo es dar una introduccién formal a la dinamica holomorfa, haciendo hincapié en
el estudio de la dindmica de funciones racionales de una variable compleja. Iniciaremos con los
conceptos basicos de iteracién de funciones holomorfas, seguido de la dindmica local de puntos
fijos. Después continuaremos con la dinamica global y estructura de componentes de Fatou para
funciones racionales, y finalizaremos con una discusién sobre la estructura del espacio de parametros
asociados a familias de funciones racionales.


http://www.cimat.mx/~mmoreno/teaching/

Textos Recomendados:

o Dynamics in One Complex Variable, J. Milnor. 3ra edicién. Annals of Mathematics Studies,
160. Princeton University Press, Princeton, 2006.

e Compler Dynamics, L. Carleson & T. W. Gamelin. Springer, 1993.

e [teration of Rational Functions, A. Beardon. Graduate Texts in Mathematics, 132. Springer-
Verlag, New York, 1991.

Evaluacién: Tareas 50%. Exposicién y trabajo final, 30% y 20% respectivamente.

Sobre las tareas:
Habra diez tareas en total durante el semestre, de las cuales, sdlo las mejores ocho seran tomadas
en cuenta para calcular el 50% de la calificacién total.

Sobre el trabajo final y exposicién:

Cada estudiante eligird un tema que complemente o contraste con el material expuesto durante el
semestre. El tema podra ser tomado de un articulo de investigaciéon o de alguna de las referencias
bibliograficas. Las sesiones de exposicién seran programadas en las semanas finales del curso.
Ademds, el estudiante entregard un manuscrito con un resumen del tema presentado (diez paginas
son recomendables) y debera ser escrito en KTEX.

Temario

Cubriremos casi en su totalidad los primeros cinco capitulos del libro de John Milnor. Los temas
centrales se enlistan a continuacién.

1. Fundamentos: superficies simplemente conexas, cubrientes, métrica hiperbdlica, familias
normales.

2. Iteracién de Funciones Holomorfas: conjuntos de Julia y Fatou en la esfera de
Riemann, dindmica en superficies hiperbdlicas y euclideanas.

3. Dinamica Local: ciclos periddicos repulsores y atractores; superatractores; parabdlicos y
Siegel. Puntos Cramer.

4. Dinamica Global: propiedades generales de ciclos repulsores, componentes de Fatou y
teorema de clasificacion.

5. Espacios de Parametros: familias uniparamétricas, componentes de estabilidad y
J-estabilidad.



