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EXAMENES GENERALES DE MAESTRIA .
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ANALISIS
Enex:o 1999

A resolver cinco de los siguientes seis problemas. Indica

claramente qué cinco
deseas que califiquemos.

1. Determina la convergencia o divergencia de las siguientes series:
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2. Sea Mat,(R) el conjunto de las matrices reales de n x n; Mat, (R) puede

ser identificado con ®R™*. GL.(R) ¢ Mat,(R) denota el conjunto de las

i Jet (1340 matrices invertibles reales de n x n. GI,, {R) es un abierto de Mat, (R) =
(B =% oF Rn? ¥

o
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dets, 1 LL@ —> R €5 Consiqera la aplicacién )i : GLa(R) — GL,,(}R)_ que epvia 2 una matrig
n . €N su inversa, f(A} = A~!. Prueba que f es diferenciable en todo 4 ¢
uva  Puncidn (onTinua GLA(R) y calcula Df,4 (M), A € GLn(R), M € Mat, (R) .

“ {iw,0) U0, )4 3. Seag:R o B upa funcién C=; definimos M = {y ¢ g» | 9(v) = 0}.
det 107 i QLR Sea p € M tal que Vg(p) # 0. Demmestra que, st v L Vg(p), entonces
existe una curva C*, o - (—¢,€) > R™ ta] que '

¢ o(8) =p. P” J= el gF =g

e a'(0) = v ! o

Sugerencia: utiliza el teorema de la funcién inversa-implicita,

o (T} =p
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4. Prueba que la integral .sobre Rn

[ Gl b ) dayeeoda,
8 .
es convergente si y solosi s > n.

. Sea | - | una norma en R™.

Sea A una miatriz de n x n ¥ definamos su
norma por :

' A
4= sup lezll (1)
sem~\{o} llzl|
a. Prueba que (1) en verdad define una norma.

b. 5i ljz|l := max;{|2;|}, demuestra que

Al = max; 3 lay;).

i=1
. )ﬂSea f € C([0,1]). f es Halder continua con exponente & > 0, si
[f (=) — flw)| }
N ‘=sup{ — =277 -
(= sp{L=TW
es finito.

Demuestra que el conjunto A

{fecqo Il <1y Na(f) < 1}

es compacto en C([0, 1]) con la métrica inducida por la norma

Al = sup{|f(=}} : = €[0,1]}.
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