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1. Sean a y n enteros, y considera el anillo Z, = Z/nZ.
a) Prueba que [a] € Z,, es unidad multiplicativa si y solo si a y n son primos entre si.

b) Si n es potencia de un nimero primo , n = p™, prueba que el nimero de unidades
es Zym es p™1(p—1).

c) Si n = pq el producto de 2 primos distintos, cudntas y cudles son las unidades
multiplicativas de Z,,7

2. Sea K un campo y p(7) un polinomio en K[T]. Construye un campo L mas grande
que el campo K, pero lo mas pequeé posible, donde ahora p(T') € L[T] sea completamente
factorizable

p(T)=a(l —ar1) - (T —ay) , a,ai,...,an € L.

3. Sea D un dominio entero que contiene un campo K, tal que D es un espacio
vectorial de dimension finita sobre K. Demuestra que D es un campo.

4. a) Enuncia el Teorema Fundamental de Grupos Abelianos Finitamente generados.

b) Aplicala al grupo Z?/A, donde A :=< (Z) ) (711> , (g) > (Utilizando el algoritmo

de la divisién y multiplicacién de matrices).

c) Enuncia el Teorema Fundamental para mdédulos finitiamente generados sobre un
dominio euclidiano, y da en grandes razgos la idea de como procederias a hacer la de-
mostracion.



