ALGEBRAS DE BANACH: TAREA 11

1. Sea © C C un abierto no vacio, {g,},{fn} C H(Q) y g.f € H(Q). Si
fo = £y 9o — g en H(Q), prueba que f,g, — fg en H ().

2. Dada s = {a, : n € Z} € (*(Z)}, definamos fy(z) = > " a,z" y tome-
mos A = {f, : s € (*(Z)}. Prueba que f, estd bien definida y que, bajo las
operaciones usuales con funciones, A es un algebra.

3. Sea A un 4dlgebra de Banach compleja. Si ||2?]| = ||z||?, V2 € A, prueba
que A es conmutativa. (Sug.: Ten presente que 7, (zy) = 7, (yx).)

4. Sea A un algebra con identidad y x,y € A. Si x ~ y, prueba que
o(x) =o(y).

5. Sea K un conjunto compacto, u una medida finita de Borel en K, X
un espacio de Banach y f : K — £(X) una funcién continua. Prueba que

([ f(s)dp) z = [ f(s)zdp, Vo e X.

6. Sea A un dlgebra de Banach, z,y € A, Q C C un abierto tal que o(x) C
y f € H(Q). Si z ~ y, prueba que f(x) ~ f(y).

7.51 K CV CC, donde K es compacto y V' es abierto, prueba que existe
un abierto W tal que W es compactoy K C W C W C €.

8. Sea A un algebra de Banach compleja y €2 C C un abierto no vacio.
Supongamos que {f,} C H(Q) y f € H(Q). Si f, — f en H(S2), prueba que
fn — [ uniformemente en cada subconjunto compacto K C Aqg.

9. Encuentra un operador lineal 7' : R? — R? cuyos tinicos subespacios in-
variantes sean {0} y R?.

10. Sea K un conjuntos compacto, F un espacio topologico y X un espacio
normado. Si f : K x E — X es continua, prueba que dado tg € E'y € > 0
existe un abierto V' C FE tal que

to G‘/a ||f(t,5>—f(t[),3)|| SE; VtEM Vs e K.

11. 1) Si K C C es compacto, prueba que K¢ tiene una séla componente
no acotada. ii) Senala un conjunto B C C que tenga varias componentes
no-acotadas.

Para revisar y entregarse el jueves 19 de noviembre, 2009.



