ANALISIS FUNCIONAL 3: TAREA 13

Cuando no se indique otra cosa, E es un espacio vectorial o un espacio
vectorial topoldgico.

1. Sea K C F un conjunto convexo. Si x1,...,x, € K, t1,...,t, > 0y
ty+---,4t, =1, prueba que tyx1 +--- +t,z, € K.

2.51 A, C E, Ya € I, es un conjunto balanceado, prueba que Nyer A, tam-
bién lo es.

3. Prueba que una interseccion finita de conjuntos absorbentes es absorbente.

ii) {Es cierto la anterior para cualquier interseccién?

4. Encuentra un subconjunto de R? que sea balanceado y que no sea absor-
bente ni convexo.

5. 51 M y N son espacios métricos, prueba que la funcién
D((a,b), (z,y)):= méx{dy(a,x),dn(b,y)}

es una métrica en M xX N.

6. Sea D # () y para cada x € D tomemos FE,:= R con su topologfa usual.
Observa que F(D,R):=I,cpE,. Prueba:

i) La topologia producto en F'(D,R) coincide con la topologia generada por
la familia de seminormas {s, : « € R}, donde s,(f):= |f(z)|, V f € F(D,R).

ii) Concluye que F'(D,R), con su topologia producto, es un espacio localmen-
te convexo.

Definicién Un conjunto A C F es acotado si para cada V € Nj existe s > 0
tal que A C tV, Vt > s.

7.Sea A C E. Si para cada V € N existe s > 0 tal que A C sV, prueba que
A es acotado.

8. Si W € Ny, prueba que E = U,y nW.
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