ANALISISI: TAREA 4
Prueba lo indicado.

Definicién Sea X un conjunto arbitrario. La funcidn caracteristica (respec-

to de X) deAngedeﬁnecomoXA(x):{ (1)’ iiff\fl

1. Encuentra x4 v Xr-
2. Sia,b >0, entonces a” + 0" < (a+b)", Vn € N.

Definicién Sea A C R. Para k € R definimos kA := {kz : © € A}.
3. Sea A C R un conjunto no vacio y acotado.
i) Si k > 0, entonces sup(kA) = ksup(A).
ii) Determina cémo es inf(kA) en este caso. (No es necesario probarlo.)
Definicién Sean A, B C R y ¢ € R. Entonces

A+B:={a+b:ac€ Ajbe B}, c+A:={c}+ A
4.1) Si A, B C R son conjuntos no vacios y estan acotados superiormente,
entonces sup(A + B) = sup(A) + sup(B).
ii) Si A C R es un conjunto no vacio y esté acotado superiormente, entonces
sup(c+ A) = ¢+ sup(A), Ve eR.

b
5. Sean a,b > 0. Entonces Vab < ot

. Ademas, la desigualdad es estricta si

a # by es una igualdad cuando a = b. (A Vab se le llama media geométrica
deayby “T*b es su media aritmética. La desigualdad anterior indica que la
media geométrica siempre es menor o igual que la media aritmética.)

6. Sean € N. Si m € N, entonces Y/m € N o {/m es irracional.

7. Sean A, B,C' y D conjuntos. Si A~ By C ~ D, entonces AxC ~ BxD.

8. Sean {A, : @ € I} y {B, : a € I} colecciones de conjuntos tales que
Ay NAg=¢y ByNBg= ¢ cuando o # 3. Si A, ~ B,, Va € I, entonces
UaEIAa ~ UaEIBoz-

9. Un conjunto A es finito si, y sélo si, siempre que ¢ : A — A es 1-1, resulta
que @ es suprayectiva.

10. (a,00) ~ (0,1),YVa e R.

11. La coleccion de intervalos con extremos en Q es un conjunto contable.
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