ANALISIS II: TAREA 6

Cuando corresponda, prueba lo indicado. El conjunto M siempre es un
espacio métrico.

Definicién Una curva en un espacio métrico M es una funcién continua

a : [a,b] — M, donde a,b € Ry a < b. Su trayectoria es el conjunto

o :=={a(t) :a <t < b}

1. La trayectoria de una curva en M es un conjunto compacto y conexo.

2. Sea ), a,x™ una serie de potencias con radio de convergencia R > 0y
(

definamos f(x) := >~ a,z", |z| < R. Entonces a,, = f"T)!(O), VneN.

3. ;{Cudl nimero es mayor, e o w¢7
4. Si p > 0, entonces lim,_,g+ 2P Inxz = 0.

5.1) Sea p > 1. Si ay,as > 0, entonces (a; + az)? < 2°(a} + ab).
ii) Determina una desigualdad correspondiente para (a;+---+a,)?, sin > 3.

6. Prueba las propiedades del producto escalar en R™ indicadas en clase.

7. La norma euclidiana cumple la ley del paralelogramo:
lv+w|® + lv = w]* = 2([]o]]* + [w]]*), v,w € R™.

8.Siay,...,a, >0 prueba que n? < (a; + - ay,) <i+--- L).

ai an

9. Encuentra el valor minimo de la funcion

flx) =+/(x—1)249 + /(xr—8)2+16, Vz € R.

(Sug.: interpreta la funcién geométricamente.)

10. Sean z,y € R". Entonces ||z —ky|| > ||z|, Yk € R, si, y solo si,
(z,y) =0.

Definicién Dado z := (ay,...,a,) € R", definamos ||z||; :== > ;_; |an].

11. Verifica que ||-||; es una norma en R".

Para resolver y entregarse el viernes 17 de marzo, 2017.
El primer examen parcial serd el martes 14 de marzo, 16 hrs.
No olviden traer sus hojas para el examen.



