ANALISIS II: TAREA 6

Cuando no se indique otra cosa, F es un espacio topolégico y X un
espacio normado. En cada caso, prueba lo indicado.

Notacién El conjunto de valores propios de una matriz A € M(n) se deno-
tard por o(A).

1. Si A € M(n), entonces |A| < [|A|l2, VA € a(A).

Definicién e := (cosz,senz), Yz € R.

2.i) e e S, Vr eR.

ii) @) = e Yo,y € R.

iii) Sea x € R. Entonces e = 1 si, y sdlo si, x = 2n para algin n € Z.

3. Sea f: R™ — R™. Si su grafica G(f) es un conjunto cerrado y la funcién
f es acotada, entonces f es continua.

Definicién Para x,y € ¢* definamos (z,y) := > >~ z(n)y(n).

4. La funcion tiene las propiedades basicas del producto escalar en R™.
Definicién Si V' es un espacio vectorial que no es de dimensién finita, defi-
nimos dim V' = oo.

5. Sea D un conjunto y n € N.

i) Si D tiene n elementos, entonces dim B(D) = n.

ii) Si D es un conjunto infinito, entonces dim B(D) = oc.

Definicién Denotaremos por c el espacio normado formado por las sucesio-
nes reales que son convergentes, con la norma del supremo.

6. El espacio normado ¢ es completo.
7. La funcién f : R? — R definida por f(z,y) = max{z,y} es de Lipschitz.

8. Sean M y E espacios métricos no-vacios. Si f: M — E es uniformemente
continua, entonces f preserva sucesiones de Cauchy.

9. Si {z1} € X y {\:} C R son sucesiones convergentes, entonces se cumple
que limy oo A = limg o0 A limg o0 k.

10. Sea {z,} C X. Si la serie )~ | x, converge, entonces z,, — 0.



11. Las normas || - ||2 y || - [|sc 1O son equivalentes en Sy C ¢2 N £>°.

12. Sean A,B C E. Si Ay B son conexos y AN B # ¢, entonces AU B es
Conexo.

Para resolver y entregarse el jueves 6 de marzo, 2019.



