ANALISIS II: TAREA 14

Prueba lo indicado. Donde corresponda, E es un espacio topoldgico,
M un espacio métrico, R € S(R") y al considerar un intervalo [a, b], enten-
deremos que a,b € Ry a < b.

Recordemos quesi f : D — By A C D, entonces f(A) := {f(z) : z € D}.

1. Seana >0,y f: D — R. Si existen z,y € D tales que |f(z) — f(y)| > a,
entonces sup f(A) —inf f(A4) > a.

2.8ea f: M — RyO: M — Rsu funciéon oscilacion. Entonces f es continua
en x € M si, y sélo si, O(z) > 0.

3. Sea A C R". Encuentra los puntos z € R" donde x4 : R” — R es continua.

4. Sea A C R". Supongamos que para cada € > 0 existe una coleccion { Ry}
de rectdngulos acotados tal que A C | Jpo, Rr y Y _pey m(Rx) < e. Entonces
A tiene medida cero.

5. Sea A C R". Si m(A) = 0, entonces R\ A es denso en R,V R € S(R").

6. Sean f,g € Int(R). Si g > 0y f es continua, entonces existe ¢ € R tal que

[nfa= 1) [rg.

7. Propén en Cla,b] un “producto escalar ”que corresponda al producto es-
calar en R" y senala la correspondiente desigualdad de Schwarz.

8. Determina si (C([0,1]), ] - ||1) es completo.

9%. Si f : [a,b] — R es de clase C, entonces lim,, o, fabf(m)sen nxdr = 0.

Definicién Dadas dos funciones f,g: D — R, definimos fV¢g: D — R, por
fVg(x) = max{f(z),g(x)}.
10. Si f, g € Int(R), entonces [V g € Int(R).

11. Fr(ANnB) CFrAUFrB, VA,BC E.

12. Sean U C R™ un abierto y f : U — R. Si 32 = 0,k € {1,...,n},
entonces f es constante.

Para revisar y entregarse el jueves 23 de mayo, 2019.



SUGERENCIAS

9. Integra por partes.



