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INTEGRAL DE BOCHNER

DESCRIPCIÓN
En la integral de Lebesgue

∫
E

f(x)dλ se trabaja con funciones me-
dibles f que toman valores en K (K = R o K = C), y λ es la medida
de Lebesgue. En este curso la generalizaremos en dos direcciones. Por
un lado, en lugar de K consideraremos un espacio de Banach X. Por
otro, en lugar de λ consideraremos una medida escalar que ya no es
necesariamente positiva.

TEMARIO

I. σ-ÁLGEBRAS Y FUNCIONES MEDIBLES
σ-álgebra, anillo y álgebra de conjuntos. Funciones medibles.

Funciones escalonadas.

II. MEDIDAS POSITIVAS
Medida positiva. Propiedades básicas.

III. INTEGRAL DE BOCHNER
Funciones µ-medibles. Construcción de la integral y propiedades

básicas.

IV CONSTRUCCIÓN DE MEDIDAS POSITIVAS
Proceso de extensión de Carathéodory. Medida inducida por

una función monótona creciente. Medida producto.

V. INTEGRACION CON RESPECTO A UNA MEDIDA ESCALAR
Medida con signo. Descomposiciones de Hahn y de Jordan.

Medida escalar. Variación. Espacio de medidas. Teorema de Descom-
posición de Lebesgue. Medida vectorial.

VI. ESPACIOS Lp

(Lp)∗ = Lq, 1 ≤ p < ∞.
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