MEDIDA E INTEGRAL DE LEBESGUE: TAREA 1
En cada caso prueba lo indicado.

1. Si {A, : a € I} es una coleccién de conjuntos, entonces B U (NaerAa) =
Nacr(B U A,). En particular, BU(AN D)= (BUA)N(BUD,).

2. (Ley de De Morgan) Sea A, C €2, Y« € I. Entonces (U Aa> = ﬂ AC.

acl ael

A continuacién A, B y D son conjuntos. Prueba lo indicado.
3.ANB =¢si, ysbélosi, AC B¢ (A, BCQ).
4. A\B=A\(ANB).
Definicién La diferencia simétrica de dos conjuntos A y B es el conjunto
AAB:=(A\B)U(B\A).
5. El conjunto potencia 2 con la operacién (A, B) — A /A B es un grupo

conmutativo.

6. Sean f : D — By {E, : a € I}, una coleccién de subconjuntos de B.

Entonces f! <ﬂ Ea) = ﬂ fH(Es).
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7. Sea f: D — B. Entonces f~1(A°) = (f~!(A))°, VAC B

8. 51 A,B C Q, entonces xaup + XanB = Xa + xB.- Por lo tanto, xaup =
XA+ xB cuando AN B = ¢.

Definicién Sea f : D — B. Dada una o-algebra ¥ en B definamos la
coleccién f~1(X) :={f~1(A): Ae X}

9. Entonces f~1(3) es una o-dlgebra en D.

10. Determina si las siguientes afirmaciones son ciertas:

i) La unién de dos intervalos es un intervalo.

ii) La interseccién de dos intervalos es un intervalo.

iii) La diferencia de dos intervalos es un intervalo.

Definicién Sea M un espacio métrico. El didmetro de un conjunto A C M
es diam A := sup{d(z,y) : z,y € A}, donde sup ¢ := 0.

11. m*(A) < diam A, VA C R.

Para entregarse el jueves 19 de agosto, 2021.



