
PROPEDÉUTICO DE ANÁLISIS: TAREA 2

1. Supongamos que E es un conjunto y {Aα : α ∈ I} es una colección de
subconjuntos de E. Prueba que

(∩α∈IAα)
c = ∪α∈IA

c
α. En particular, (A ∩B)c = Ac ∪Bc, si A,B ⊂ E.

Definición. Dado x := (x1, . . . , xn) ∈ Rn, definamos

∥x∥∞ := máx{|xj| : j = 1, . . . , n}.

2. Prueba que ∥ · ∥∞ es una norma en Rn.

3. Sea X un espacio vectorial. Si ∥ · ∥ es una norma en X, prueba que

| ∥x∥ − ∥y∥ | ≤ ∥x− y∥, ∀ x, y ∈ X.

4. Sean A ⊂ Rm y B ⊂ Rn. Si A y B son cerrados, prueba que A×B ⊂ Rm+n

es cerrado.

5. Sea M un espacio métrico y A ⊂ M . Prueba que A es abierto y cerrado
si, y sólo si, FrA = ∅.
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