
PROPEDÉUTICO DE ANÁLISIS: TAREA 3

1. Si U ⊂ Rn y V ⊂ Rm son abiertos, prueba que U×W ⊂ Rn+m es abierto.

2. Sea {xn} ⊂ M una sucesión y x ∈ M .

Si xn → x, prueba que {xn} ∪ {x} es un conjunto cerrado.

ii) Es cierta la afirmación rećıproca a i)?

3. Consideremos un conjunto no-vaćıo A ⊂ R. Prueba que existen sucesiones
{xn}, {yn} ⊂ A tales que xn → ı́nf A, yn → supA.

4. Sean X un espacio normado, {xn}, {yn} ⊂ X, {λn} ⊂ IK, y x, y ∈ X,λ ∈
IK.

i) Si xn → x y yn → y, prueba que xn + yn → x+ y.

ii) Si xn → x y λn → λ, prueba que λnxn → λx.

5. Si A ⊂ R es un conjunto cerrado y contiene a todos los números irracio-
nales en [0, 1], prueba que [0, 1] ⊂ A.
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