MEDIDA E INTEGRAL DE LEBESGUE: TAREA 1

Donde corresponda, A, B 'y D son conjuntos, y f: D — B. En cualquier
caso, prueba lo indicado.

1. Sean {A, : a« € I} y {Bs : B € J} colecciones de conjuntos. Entonces

(Uaer 42) N (UBGJ Bﬁ> = Uaerges (Aa N Bg). En particular, cuando J
consiste de un sélo elemento, resulta (U,e; 4a) N B =U,e;(Aa N B).

2. (Ley de De Morgan) Sea A, C €2, Va € J. Entonces (U Aa> = ﬂ AL
acJ acJ

3. ANB =¢si, ysbélosi, AC B¢ (A, BCQ).

4. A\ B=A\(ANB).

5.81 A, € D,Va € J, entonces f(U,c; Aa) = Upes f(Aa)-

6. Si B, C B,Va € J, entonces f! <U Ba) = U fH(Ba).

a€el ael

7. NA) = (fH(A), VAC B

8. 81 f : 1 — Q9 y X es una o-dlgebra en {2y, entonces la coleccién
Yp:={ACQy: f1(A) € X} es una o-dlgebra en

9. Sea €) un espacio topoldgico y en E C 2 consideremos la topologia indu-
cida. Entonces B(E) ={ENB: B € B(Q)}(=B(Q)g).

10. La coleccion 7* definida en clase es una topologia en R*.

11. Sea Q # ¢. Determina las funciones X-medibles f : Q — R*si ¥ = {¢, Q}.
Definicién Sea €2 un conjunto no-vacio arbitrario. Recordemos que la funcion

caracteristica (respecto de Q) de A C €, es xa(x) := { (1), i é é\A

12. Si A, B C €, entonces xaup + XanB = XA + XB-

Para entregar y revisarse el lunes 27 de enero, 2020.



