MEDIDA E INTEGRAL DE LEBESGUE: TAREA 3

Enseguida A, B, D y 2 son conjuntos. En cada caso prueba lo indicado.

1.Seaf:D— ByE,C B, Vac J.Entonces f* (ﬂ Ea) = ﬂ fHE,).

ae] aeJ
2.5ean f: D —>ByA,C D, VaeJ.
i) Entonces f((N,cs Aa) € Naes f(Aa)-
ii Si f es 1-1, entonces f((N,cs Aa) = Noes f(Aa)-
iii) Encuentra una funcién f y y conjuntos A, B C D(f) tales que f(AN B)
es subconjunto propio de f(A) N f(B).
3.5ea A, C D, Vael.
i) Entonces xu, ;4. = SUPacr XAq-
ii) Encuentra una expresion para xn,., 4, en términos de xa,

4. Sea § un semianillo en (2. Entonces la coleccién de conjuntos que son uniéon
finita de conjuntos en & que son disjuntos entre si es un anillo.

5. Si ¥ es una coleccién no-vacia de subconjuntos de €2 tal que:

a) Ae ¥ = A€ X,

b) A, BeYX=ANBeX,

c) A, eXVneN yA, NA,=¢,n#m= U2 A, €,

entonces Y es una o-algebra.

Definicién Sea E un espacio topolégico. Un conjunto A C E es G si se
puede expresar como interseccion numerable de conjuntos abiertos.

6. Sea E un espacio topolégico. El conjunto de puntos donde una funcién
f: E — R es continua es un conjunto Gs. Por lo tanto es boreliano.(Sug.:
Para cada N € N considera el conjunto formado por todos los puntos z € E
para los cuales existe un abierto V, en E tal que x € V, y si u,v € V,,
entonces | f(u) — f(v)] < +.)

7. El espacio topoldgico (R*, 7*) es compacto.

8. Sea I C R un intervalo y consideremos en [ su o-algebra de Borel. Si
f I — R* es mondtona, entonces f es medible.

9. Sea D C Q. Si f,g : D — R* entonces (fV g)¥ = f2vgSy
(fAg)" =f2Ng®.



10. Sea {a,} una sucesién en R*. Entonces:
i) liminf, . a, < limsup,,_, a.
ii) liminf, o (—a,) = —limsup,,_, .. ay.

11. Sea (€2, %) un espacio medible. Entonces S(X) es un algebra.

Para revisar y entregarse el miércoles 12 de febrero, 2020.



