ANALISIS FUNCIONAL
(Temas Selectos)
TEMARIO

I. Preliminares
Espacios de Banach. Ejemplos fundamentales: C'(K), LP(€2). Con-

tinuidad. Isomorfismos. Tma. del mapeo abierto. Espacio de operadores
lineales acotados B(X,Y’). Espacio dual. Tma. de Hahn-Banach. Desigual-
dad de Holder. Espacio dual de LP. Espacios de Hilbert. Tma. de repre-
sentacion de Riesz. Complemento ortogonal. Tma. de Stone-Weierstrass.
Densidad de C.(€2) en LP(Q2), siendo 2 localmente compacto. Separabilidad.
Completacion de un espacio normado.

Propiedades particulares de la integral de Lebesgue en IR". Convolucion.
Densidad de C2° en LP(£2), siendo Q2 abierto en IR".

I1. Espacios Vectoriales Topologicos y Operadores

Definicién. Seminormas. Ejemplos. Espacio de Frechet. Espacios de
Sobolev. Topologia débil. Topologia débil-*. Tma. de Alaoglu. Ejemplos.
Operadores de traslacién. Operadores diferenciales. Ejemplos. Operador ad-
junto. Ejemplos. Operadores autoadjuntos. Topologias en B(X,Y"). Grupos
de operadores. Grupo topolégico. Accién de un grupo. Representacion de
un grupo.

III. Convexidad y teoremas de punto fijo

Tma. de punto fijo de Markov-Kakutani. Convexidad. Medida de
Haar. Grupos unimodulares. Representaciones. Tma. de Krein-Milman.
Medidas ergddicas.

IV. Operadores compactos

Definicién. Propiedades basicas. Ejemplos. Operadores de Hilbert-
Schmidt. Propiedades basicas. Tma. espectral para operadores compactos.
Operadores Normales. Tma. de Peter-Weyl.

V. Teoria espectral

Espectro de un operador. Espectro de operadores autoadjuntos y
de operadores unitarios. Propiedades basicas del espectro. Funciones holo-
morfas con valores vectoriales. Radio espectral. Algebra de Banach. Tma.
espectral para operadores autoadjuntos. Algebra C*. Teoria de Gelfand de
algebras C* conmutativas. Tma. espectral para operadores normales. Tma.
ergddico en promedio.
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