ANALISIS FUNCIONAL: TAREA 3

1. Si A= {A, : a € I} es una familia no-vacia de algebras en un conjunto
Q, prueba que (),; As también es una o-algebra en (.

2.51s € 5(Q)y f: K— Kes cualquier funcién, prueba que fos es medible.

3. Prueba que la medida contar (en un conjunto arbitrario A) es efectivamente
una medida.
Sea (€2, %, ) un espacio de medida.
4. Determina si S(u) es una subdlgebra de F().
Definicién Si g : 2 — [0, 00] es una funcién medible, denotemos por S el

conjunto de o € R tales que u(g~*((a,00]) = 0 y tomemos 3(g) = inf S,
donde inf ) = co.

5. 8i f € M(Q), prueba que | flloc = B(| ])-

6. Sea p una medida en Q y {A,} una coleccién de conjuntos medibles en (.
Si > w(A,) < oo, prueba que p.c.t. z € €, se cumple que = pertenece a
lo mas a un numero finito de los conjuntos A,,.

7. Si s € ¢P para algin py € [1,00), prueba que lim, . ||s||, = ||| -

8. Determina si la medida de contar (restringida a la o-dlgebra de Borel) es
regular en los siguientes casos: i) A =N. ii) A =R.

9.Sige C.(R") y f e Ll (R"), prueba que f * g € C(R").

loc

10. Sea X un espacio normado y A, K C X. Si A es cerrado y K compacto.
prueba que A 4+ K es cerrado.

11. Sea X un espacio normadoy K,V C X. Si K C V, K es compactoy V
es abierto, prueba que existe » > 0 tal que K + B, C V.
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