VARIABLE COMPLEJA: TAREA 3

1. Prueba la férmula del binomio de Newton para (w + 2)", donde w, z € C
yné&N.

2. Establece la féormula usual para resolver la ecuacién de segundo grado
az? + bz +c=0, donde a,b,c € Cy a #0.
3. Dados w, z € C, describe geométricamente el conjunto
{tw+ (1 —-1t)z:0<t <1}
Definicién Sea V' un espacio vectorial y A C V

a) El conjunto A es convero, si dados z,y € Ay 0 <t < 1, se cumple que
tr+ (1 —t)y € A.

b) Una combinacién convera de un nimero finito de puntos zy,...x, € A,
es una combinacién lineal tyx1 + -+ + t,z,, donde 0 < ¢, <1, k=1,...,n,
y ZZ:l ty = 1.

4. Sea V' un espacio vectorial. Si A C V es convexo, prueba que A contiene
a todas las combinaciones convexas de puntos z1,...,z, € A.

5. Prueba que e = ¢*, Vz € C.

6. Describe la imagen bajo la funcién coseno de las rectas Rez = constante e
Imz = constante.

7. Determina cuando se cumple la igualdad en la desigualdad del triangulo.
(Justifica tu respuesta.)

8. En el ejercicio 2.12 supongamos que r > |a|. Encuentra los valores maximo
y minimo de la funcién médulo || en FE.

9. Sean {a,} y {b,} sucesiones de nimeros reales y supongamos que existe
un indice N tal que 0 < a, <b,,Vn > N. Si b, — 0, prueba que a,, — 0.

10. Sean {a,} y {b,} sucesiones en R y ¢ € R. Si ambas sucesiones convergen
a cero, prueba que a, +b, -0 y ca, — 0.

11. Sean {w,} y {z,} sucesiones en C y w,z € C. St w,, > wy 2z, — 2,
prueba que d(w,, z,) — d(w, 2).

12. Si a > 0, prueba que lim,, ,,, Va = 1.
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