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Instrucciones
Resuelve los ejercicios y escŕıbelos en Latex.

Ejercicio 1
Sea {fn}n≥1 una sucesión en Mr(X,A) tal que

∫
A

sup{|fn| ; n ≥ 1}dµ < ∞ para A ∈ A.
Demuestra que ∫

A

lim sup
n

fn ≥ lim sup
n

∫
A

fndµ.

Ejercicio 2
Sea f ∈ L(R,B(R), λ). Demuestra que si f es continua, la función

g(t) := sup{
∫
R
|f(x+ y)− f(x)|λ(dx) ; |y| ≤ t}.

es continua en t = 0.

Ejercicio 3
Suponga que fn ∈M+(X,A) es tal que

∫
X
fndµ = 0. Mostrar que

lim
n

∫
X

(1− e−fn)µ(dx) = 0

1


